UMB/564 Prubeh funkce I1 11. cviceni

Priklady k procviceni

1. Vysetiete prubéh funkce!

a) f(z) =2 —82% +4 e) f(x):em
b) f(x):%—%Jer?—l f) f(z) =2 —In(z® - 9)
¢) f($):x2+1 g) f(x):thj

() =1af(1)=-2
Pokud takova funkce neexistuje, zduvodnéte.

3. Nacrtnéte graf funkce f, pro kterou plati:

a) f(0) =3, f'(0) = 0, f"(0) <0, f(2) = 2, f'(2) = =1, f"(2) = 0, f(4) = 1,
f'(4) =0a f"(4) > 0;

b) f'(z) >0proz > 2, f"(z) >0proz > 2, f'(xr) <0 proz <2a f’'(z) <0 pro
x < 2. Muze byt takova funkce hladka (tj. existuje f'(2))?

1Urcéete D(f) a limity ve vSech jeho krajnich bodech, intervaly monotonie a lokélni extrémy, intervaly
kiivosti (u priklada e€) a h) nemusite) a obor hodnot H(f).



UMB/564 Prubéh funkee I1 11. cviceni

Vysledky:

1. Ke kontrole grafii pouzijte napt. Wolfram Alpha. Struéné vysledky nize. Rucné psané
feseni piikladu h) ve zvlastnim souboru. Dotazy na zahram05@prf. jcu.cz
a) D(f) = R, liril f(z) = +o0, minima v x = —2 a z = 2, lokdln{ maximum v
T—r 00
x = 0, inflexni body = = :i:%g, H(f)=[-12,+00)
b) D(f) =R, lirf f(z) = 400, stacionarni body z = 0 a x = 2, minimum v z = 0,
T—>T00

inflexni body z = % a x = 2, H(f) = [~1, +o0)

Q) D(f) = R\ {0}, lim_f(@) = +o0, lim_f(z) = —o0, lim f(x) = +oc.
lir(r)l f(z) = —o0, lokalni maximum v x = —1, lokdln{ minimum v = 1, konk&vni
x—0—

na (—oo,0), konvexni na (0, +00), H(f) = (—00, —2]U |2, +00), asymptota y = x
d) D(f) =R, lir}rl f(z) =0, lim f(x) = —o0, staciondrni body z =0 a z =
Tr—r+00 r—r—00

o

b

maximum v z = 3, inflexn{ body 2 =0, z = 2 + ‘/Tg, H(f) = (—o0,32te™]

) D) = B\ {L,3), lim () =1, lim [() = lim J(0) = oo, I f(z) =
JLI?_ f(x) =0, lokdln{ maximum v z =2, H(f) = (0, 1] U (1, +o0)

f) D(f) = (—o0,—3)U(3,+00), lirf f(z) =400, lim f(x)= —o0, lirril)’ fz) =
T—~400 T——00 T—>—3—
lirglJrf(x) = 400, lokdlni minimum v z = 1+ /10, f”(z) > 0 pro vsSechna
T—

v e D(f), H(f) =R
g) D(f) = (0,+00), xgrfoo f(x) =0, xli}r&f(x) = —o00, maximum v z = e?, inflexn{
bod z = %3, H(f) = (—o0, 2]
2. a) f(x) = 2% b) neexistuje; c) f(z) =zt d) f(z) = 23; e) neexistuje; f) f(z) = |z|;
g) f(x) =—22+3

3. Dotazy na zahram05@prf. jcu.cz


http://wolframalpha.com

